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Splata dlugow - podstawy
 Cel: przygotowanie planu sptaty dlugdéw

« Kazda rata taczna sktada si¢ z dwoch czesci:
rata kapitalowa (cze$¢ dlugu, ktora jest
sptacana) I odsetkKi.

* Najczesciej dhug sptaca sic w rownych ratach
lacznych (taka sama rata przez caty okres
sptaty) lub réwnych ratach kapitalowych
(takg sama czesC dhugu splacamy z kazdg ratg).




Plan splaty dlugu

* Plan sptaty dhugu informuje nas o tym ile
wynosi rata taczna, jaka czes¢ dlugu sptacamy
Z kazda ratg (ile wynosi rata kapitatowa), ile
placimy odsetek z dana rata oraz ile mamy
jeszcze do splacenia po zaptaceniu danej raty.



Plan splaty dlugu

Oznaczenia: S — dlug, N — liczba rat, r — stopa
procentowa

* Dhug przed sptata n-tej raty S, ,
* Dhug po splacie n-tej raty S,

* n-taratataczna A

* n-ta rata kapitalowa T,
 Odsetki sptacane z n-ta rata Z,



Plan splaty dlugu — rowne raty kapitalowe

 Rowne raty kapitalowe — z kazdg ratag splacamy
tyle samo dtugu.

 Plan sptaty — schemat postepowania:

1. Policzy¢ rate kapitatowa (dtug dzielimy przez N,
gdy dlug ma by¢ sptacony w N ratach) T S

N
2. Wpisa¢ dtug do tabelki jako S =S5,

3. Policzy¢ odsetki wedtug wzoru £, =r-S,,



Plan splaty dlugu — rowne raty kapitalowe

4, Policzyé rate taczna A, =T, +<,
5. Policzy¢ dhug po zaptaceniu n-tej raty

Sn = Sn—l _Tn

6. Dlug po zaptaceniu n-tej raty jest dlugiem przed
zaplaceniem n+1-tej raty (po zaptaceniu pierwszej
to dtug przed zaptaceniem drugiej itd.).

7. Jesli dlug ma by¢ sptacony w N ratach, to po
zaplaceniu N-tej raty dluguniema. S =0



Przyktad 1

* Dhug 100 zt nalezy sptaci¢ w czterech ratach
kwartalnych. Stopa procentowa wynosi 20%
(kapitalizacja zlozona kwartalna). Utlozy¢
plan sptaty dhugu.

S =100 =92 _ 005 7 100

4 R
Stopa dostosowana

do okresu sptaty,
splaty zgodne



Plan splaty dlugu — rOwne raty kapitalowe
(odsetki od biezacego dtugu)

n | S, | T, | £ A | S,
1 | 100 | 25
2 25
3 25
4 25
Razem 100

Nastepnie liczymy odsetki, rate taczng, dtug po zaptaceniu raty pierwsze;,
Dhug po zaptaceniu raty pierwszej to dtug przed zaptaceniem drugie;
1 powtarzamy procedurg az do sptacenia dtugu



Plan splaty dlugu — rOwne raty kapitalowe
(odsetki od biezacego dtugu)

Sy | T L. A | S,
100 | 25 5 30 75
75 25 | 3.75 |28.75] 30
50 25 | 25 | 2715 25
4 25 25 | 1.25 126.25| O

Razem 100 | 125 11125

W IN| |35




Plan splaty dlugu — rowne raty kapitalowe

« W przypadku rownych rat kapitalowych

odsetki mogg by¢ liczone takze od sptaconego
dhugu.

» Schemat postepowania, jak wczesnie;.



Plan splaty dlugu — rOwne raty kapitalowe
(odsetki od sptaconego diugu)

Sy | T L. A | S
100 | 25
25
25
25

100

n

A~ WIND| |5

Uwaga: z pierwszg ratg sptacamy 25 zt, z drugg 50 zt, z trzecig 75 zt, z czwartg 100 zt



Plan splaty dlugu — rOwne raty kapitalowe
(odsetki od sptaconego diugu)

Sy | T L. A S,
100 | 25 | 1.25 |26.25| 75
75 25 | 25 | 2/5 ] 50
50 25 | 3.75 |28.75] 25
25 25 5 30 0

100 | 12.5 | 112.5

A~ WIND| |5




Plan splaty dtugu — ustalone raty kapitalowe
(odsetki od biezacego dtugu)

Sy | T L. A | S
100 | 10
20
20
50

100

n

A~ WIND| |5

Zaldézmy, ze z pierwsza ratg sptacamy 10 zt dtugu, z drugg 20 zt,
trzecig 20 zt 1 z czwartg 50 z1.



Plan splaty dtugu — ustalone raty kapitalowe

(odsetki od biezacego dtugu)

n | S, | T, | £ A | S,

1 | 100 | 10 5 15 | 90

2 90 | 20 | 45 | 245 | 70

3 70 | 20 | 35 | 235 | 50

4 50 | 50 | 25 | 525| O
100 | 15.5 | 1155




Plan splaty dtugu — dtug sptacony w 4 kwartale

n | S, | T, | £ A | S,
1 | 100 | O
2 0
3 0
4 100
100




Plan splaty dtugu — dtug sptacony w 4 kwartale

n | S, | T, | £ A | S,

1 | 100 | O 5 5 | 100

2 | 100 | O 5 5 | 100

3 | 100 | O 5 5 | 100

4 | 100 | 100 | 5 105 | O
100 | 20 | 120




Plan splaty dlugu — rowne raty laczne

W tym przypadku najpierw nalezy policzy¢
wartosc raty taczne;.

Mozna zastosowac kapitalizacj¢ ztozong z dotu
lub kapitalizacje ciggla.

Podstawowa zasada przy wyprowadzanlu WZOTrOwW
na rat¢ 1lgczng: wartos¢ dlugu 1 wartos¢ rat
tacznych dlug umarzajacych ma by¢ taka sama w
danym momencie czasu (nie ma znaczenia, ktory
okres rozwazamy. Najwygodnie] wybraé koniec
ostatniego okresu lub poczatek pierwszego).



Splata dlugow — rowne raty laczne

» Kapitalizacja ztozona z dotu

S(l-l— r)N = Ai(l-l- r)N‘l + A2(1-|- r)N‘Z +--- 4 AN Koniec ostatniego

— Ai 4 Az 4 .04 AN Poczatek pierwszego
1+r  (1+r1)° (1+1)"

A_Sor-(l+r)N

1+r)V -1 —
Sl 1+1)" -1

r

S+ =A




Splata dlugow — rowne raty laczne

Z =rS, T.=S . -S

n

An :Tn+zn

n

S, =S+ —(A@+r) + A[L+r) P+t A 1+1))-A,
S, =L+ r)(S L+r)™ —(A1(1+ '+ AL+r) 7+t An_l))— A

S,=(1+r)S, - A



Splata dlugow — rowne raty laczne
« Kapitalizacja ciaggta
Se™M=Ae ™Y L AN L L A

rN r
Ser'N:Aer ! A=S.e"N. e.N 1
e’ -1 e —1

n

z,=S.,--1 T=5.,-S, A=T+Z



Przyklad 2

* Dhug 100 zt nalezy sptaci¢ w czterech ratach
kwartalnych. Stopa procentowa wynosi 20%.
Utozy¢ plan sptaty dhugu.

S =100 r=07'r2:0.05



Schemat postepowania — kapitalizacja zlozona z
dolu

1. Nalezy policzy¢ rate taczna wedtug wzoru

CSer-(L+n)"  100-0.05- (1+0.05)*

= - = y = 28.2
1+r)" -1 (1+0.05)" -1

A

2. Nastepnie liczymy odsetki £y =T"5,,

3. Liczymy rate kapitatowa T, =A, -Z,
4. Liczymy dtug po zaptaceniu danej raty
Sn = Sn—l _Tn



Plan splaty dtugu — rOwne raty 1gczne
(kapitalizacja ztozona z dotu)

n | S, | T, | £ A | S,
1 | 100 28.2
2 28.2
3 28.2
4 28.2

112.8




Plan splaty dtugu — rOwne raty 1gczne

(kapitalizacja ztozona z dotu)

T

n

VA

n

A

S

n

23.2

5

28.2

76.8

24.36

3.84

28.2

52.44

25.58

2.62

28.2

26.86

A~ WIND| |5

26.86

1.34

28.2

100

12.8

112.8




Schemat postepowania — kapitalizacja ciagla

1. Nalezy policzy¢ rate taczna wedtug wzoru

r 0.05 _
€ 1 1006048 1 _ogog

r-N
A=S-8 et _q 20054 _q

2. Nastepnie liczymy odsetki  Zn = St '(er ‘1)
3. Liczymy rate kapitatowa T, =A, -Z,
4. Liczymy dtug po zaptaceniu danej raty

S, =5, -1,



Plan splaty dtugu — rOwne raty 1gczne
(kapitalizacja ciggla)

n | S, | T, | £ A | S,
1 | 100 28.28
2 28.28
3 28.28
4 28.28

113.14




Plan splaty dtugu — rOwne raty 1gczne
(kapitalizacja ciggla)

T

VA

n

A

23.16

5.13

28.28

76.84

24.34

3.94

28.28

52.5

25.59

2.69

28.28

26.91

A~ WIND| |5

26.91

1.38

28.28

100

13.14

113.14




Zadane raty laczne

« W tym przypadku, mozemy zada¢ n-1 rat
lacznych, ale jedna rate trzeba policzy¢
przestrzegajac zasady, ze diug jest splacony
jesli warto$¢ dhlugu I rat go umarzajacych jest
w danym momencie czasu taka sama.



Plan splaty dtugu — ustalone raty taczne
(kapitalizacja ztozona z dotu)

n Sy | T, L. A S,
1 100 20

2 30

3 40

4

Zaldézmy, ze pierwsza rate zaptacimy w wysokosci 20 zt,
druga to 30 zi, trzecia 40 zt. Ulozy¢ plan spftaty.



Plan splaty dtugu — ustalone raty taczne
(kapitalizacja ztozona z dotu)

Sy | T, L. A | S
100 20
30
40

23.32

113.32
Najpierw nalezy policzy¢ brakujaca rate taczna.

SA+r)* = Ad+r) +AQ+rf +AL+r)+A,

n

A~ WIND| |5




100(1.05)* = 20(1.05)° + 30(1.05)° + 40(1.05) + A,

Uwaga:

Jesli brakuje raty ostatniej, to mozna jg otrzymac po wypelnieniu tabelki

Z zadanymi ratami.

Gdy brakuje jakiejkolwiek innej niz ostatnia raty, to trzeba jg liczy¢ ze wzoru.



Plan splaty dtugu — ustalone raty taczne

(kapitalizacja ztozona z dotu)

n | S, | T, | £ A | S,

1 | 100 | 15 5 20 | 85

2 85 |25.75] 425 | 30 |59.25

3 |59.25|37.04| 296 | 40 |22.21

4 12221)12221| 111 (2332 O
100 | 13.32 |113.32




